Formelsamling for kursen Matematik for ekonomer

Formelsamlingen inte &r tilldten vid tentamen, utan endast tankt som en hjalp vid studierna.

e Potenser

I potensen a” ar basen a > 0 om exponenten r inte ér ett heltal. a = 1.
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e Rita linjens ekvation
y=kx+m riktningskoefficienten k = 2-49
9 — I1

e Kvadratkomplettering
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Detta medfor att 1osningarna till 22 +pr+q¢=0 gesav v =—L2 + (g)2 —q ,om (%)2 —q>0.
e Logaritmer
el =b (b>0) Ine =c¢ Inl1=0 Ine=1

In(zy) =Inx +Iny In <§> =lnz—Ilny InaP=plnzx

Logaritmer log, b med bas a ges av att a'°%a® = b, alltsa log, b &r det tal som a ska upphéjas till for
att man ska fa b. Har ar a,b > 0.

e Derivata

flz+h) - f(z)

Definition:  f/(z) = limy,_.¢
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Kedjeregeln:
2 (Flo@) = 7'(o()g' (@) at. L= Gy = f(u) och = g().
Négra elementéra funktioners derivata:
— % = aqz® ! ie"’c =e” —lnx=—
dx dz dx T

Notera att a® = e(®®?  vilket kan deriveras med hjélp av kedjeregeln och %ez =e”.




e L'Hopitals regel

e f@) () o :
Om f(a) = g(a) =0 och ¢’(a) # 0 s& ar lim —= = lim om detta grénsvirde existerar.
(@) =gl @ M g(e) e g(a)

e Funktionsundersdkning (i en variabel)

f(z) har en lokal maxpunkt i  om f’(x) =0 och f”(z) <O0.
f(z) har en lokal minpunkt i z om f/(z) =0 och f”(z) > 0.

f(z) &r vixande pa ett intervall om f'(x) > 0 pa intervallet.
f(z) dr avtagande pa ett intervall om f’(x) < 0 pa intervallet.

f(x) ar konvex pa ett intervall om f”(z) > 0 pa intervallet.
f(z) dr konkav pa ett intervall om f”(z) < 0 pé intervallet.

Extremvardessatsen: Om f(x) &r kontinuerlig pa ett intervall [a, b] s& antar f(x) storsta och minsta varde
pa intervallet. Dessa antas antingen i intervallets dndpunkter, dar derivatan ar 0 eller dar derivatan
inte dr definierad.

e Approximation av f kring © = xq givet av Taylorpolynomet av grad n:

F() = $ao) + 31 (o) @ = o) + 3 (o) (& = 20)? + -+~ O o) (& — )"

e Integraler
b b
Analysens huvudsats: / f(x)dx = {F(:p)} = F(a) — F(b) (F(zx) &r en primitiv funktion till f(z))
Partialintegrering: / F@)g(x) dz = F(z)g(x) — / Fl2)g (2) dz
Variabelsubstitution: /f(g(:v))g’(:v) dr = /f(u) du, dar u = g(x)
Néagra elementéra funktioners primitiva funktioner:
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e Funktionsundersdkning (i tva variabler)

Om fi(z,y) =0, fy(z,y) =. Sitt A= f.(z,y), B = fy,(z,9),C = fy,(z,y).

(x,y) 4r en lokal maxpunkt om A < 0 (C' < 0) och AC > B2
(x,7) #r en lokal minpunkt om A > 0 (C > 0) och AC > B2
(7,y) 4r en sadelpunkt om AC < B2



Extremvardessatsen: Om f(x,y) ar kontinuerlig pa ett slutet begrénsat omrade D s& antar f(x,y)
storsta och minsta viarde pa D. Dessa antas antingen pa omradets rand &ndpunkter, dér de partiella
derivatorna ar 0 eller dar dessa &r odefinierade.

o Geomterisk summa och serie

kn-i—l —1
a+ak+ak2+-~ak”:aﬁ (k#1)
2 a
a+ak+ak®+------ =T % om |k| <1
e Determinanter
a b al b1 C1
c d ‘ = ad — be as b2 Cy | = a16203 + a2b301 + agblcQ — a3b201 - a2b103 — a1b302
as b3 C3

Sats: Lat A vara koefficientmatrisen till ett kvadratiskt linjart ekvationssystem. Om det A # 0 har
systemet en unik 16sning. Om det A = 0 har systemet antingen ingen 16sning alls eller oéndligt manga
losningar (parameterlosning).




