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Problem 1

(a)

Vi anvander kvotkriteriet och far
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Alltsa &r konvergensradien R = 1.

For att fa ett slutet uttryck for summan mérker vi att
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Enligt uppgift (b) vet vi vad den férsta summan ar, och fér den andra summan
galler
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Slar vi thop de tva summorna far vi
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(b)
Vi anvander kvotkriteriet och far
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Alltsa har var serie konvergensradie R = 1.

Vi berdknar ocksa
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(c)
Vi anvander kvotkriteriet och far
(k+2)!/(k+1)!2| B |(k+2)!(k!)2
R i a, | kbsel (k+DUENZ T kb (k+1)3

1
L im |ak+1| — ll |

(k+2)
(k+1)2

Alltsa ar R = oo sa serien konvergerar 6verallt.
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Vi beraknar
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Problem 2

(a)

Polynomet 23+22+2z = 2(22+2+1), och 224241 har 16sningar z = (—1+iv/3)/2.

Genom att faktorisera
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ser vi att integranden har singulariteter da z = 0, AiT“/g Alla tre av dessa
singulariteter ligger inuti I'. Enligt Residysatsen far vi
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(b)

Vi faktoriserar 23 + 322 + 4z + 12 = (2 — 3)(2%2 + 4) = (2 — 3)(2 + 2i)(z — 2i)
(man kan gissa forsta roten och sen ar det enkelt att faktorisera). Alltsa har var
integrand singularieteter da z = 3, 2i, —2i. Dessa singulariteter ligger inte inuti
I, s integranden ar analytisk inuti I'. Alltsa ar integralen ar 0 enligt Cauchys
integralsats.

Problem 3
Vi Taylorutvecklar y kring = 1, och skriver
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Deriverar vi far vi
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Vi stoppar in det i var differentialekvation och far
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Vi undersoker vad som hénder med koefficienten framfér (z — 1)™
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Vill vi hitta en sluten formel for y skriver vi
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