MATEMATISKA INSTITUTIONEN Tentamensskrivning i
STOCKHOLMS UNIVERSITET Analys del 2, Matematik I, 5 hp
Avd. Matematik den 12 januari 2024
Examinator: Jonathan Rohleder

Fullstédndiga och val motiverade losningar kriavs. Svaren ska framga tydligt och
vara rimligt slutforenklade.

Bonuspoangen fran terminens problemsamlingar rdknas in under rattningen.

1. Bestam antalet reella 16sningar till ekvationen 4zlnz 4 1 = 0.

2. Betrakta funktionen f(z) = Vf:xl, dar 1 < z < 3. Berdkna volymen av den

kropp som uppstar néar grafen till f roteras runt z-axeln.

3. Bestdm minimum och maximum av funktionen
fla,y) = wye V"
pa det omrade i planet som begransas av linjerna x =0,y = 0 ochy = 2 —x.
4. (a) Byt integrationsordning i den itererade integralen

1

/17 (/0 f(af,y)dy> dz,

dar f &r en kontinuerlig funktion.
(b) Berékna

// z(2* + y*) dady,
D
dir D ér den del av cirkeln 2% 4 y? < 4 dar = > 0.

5. Bestam den allmanna losningen till differentialekvationen

Y — Ty + 12y = 3.

6. Antag att f ar en fyra ganger deriverbar funktion i en omgivning av x = 0
och att den fjarde derivatan ar kontinuerlig.

(a) Ange Maclaurinpolynomet av grad 3 till f samt ange den tillhérande
resttermen pa Lagranges eller svag form.

(b) Antag nu dessutom att f(0) # 0 samt f(0)f”(0) — f'(0)*> = 0. Bestam
en reell konstant « (beroende pa véirdena av f och dess derivator i x = 0)
sadan att gransvardet

L af(@) + ()

z—0 1‘2
ar andligt.
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