MATEMATISKA INSTITUTIONEN Tentamensskrivning i
STOCKHOLMS UNIVERSITET Matematik II Analys del A
Avd. Matematik 28 oktober 2024
Examinator: A. Sola

Inga hjilpmedel tillatna. Motivering krivs i varje uppgift. Varje uppgift dr vird 5 poidng och
minst 15 poing, varav minst 5 fran teorifragorna, kriavs for godkint

1. (a) Vilka av foljande serier konvergerar? Vilka av foljande serier konvergerar absolut? (3p)
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(b) Avgor huruvida foljande generaliserade integral dr konvergent. (2p)
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2. (Teori) (a) Vad menas med att en funktion f(z,y) &r differentierbar i en punkt (a,b)? (1p)

(b) Avgér huruvida gransvirdet
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existerar. (3p)
(Teori)(c) Ar funktionen

(T 123 2
o) = 1 TR (@) #(0,0)
’ 2024, (z,y) =

differentierbar i origo? (1p)

3. Bestam samtliga stationdra punkter till funktionen
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samt avgor deras karaktér. (5p)

4. (Teori) (a) Antar funktionen f(z,y) = 4oy — 1 ett stdrsta och ett minsta virde under bivillkoret
x? + y? = 227 (1p)
(b) Bestdm det storsta viardet och det minsta virdet till f(x,y) = 4xy — 1 under bivillkoret ovan samt
ange i vilka punkter dessa virden antas. (4p)

5. (Teori) (a) Vad menas med att en funktion f(z,y) & uppat begridnsad? Vad menas med att en
funktion dr nedat begrinsad? Vad menas med att en funktion &r begrénsad? (2p)

(b) Betrakta funktionen
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pa mingden D = {(z,y) € R?: = > 0,y < 0}.

Ar f uppat begrinsad pa D? Ar f nedat begrinsad? Ar f begrinsad? (3p)
6. (Teori) (a) Definiera begreppet egentligt gransviirde i odndligheten. (1p)

(Teori) (b) Definiera begreppet monoton funktion. (1p)

(Teori) (c) Visa, utgaende fran supremumaxiomet, att en begrénsad monoton funktion har ett egentligt
gransvirde da @ — oo. (3p)



