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Inga hjilpmedel tillatna. Motivering krivs i varje uppgift. Varje uppgift 4r vird 5 poédng och
minst 15 poing, varav minst 5 fran teorifragorna, krévs for godkint

1. Avgdr om foljande serier konvergerar, och ange vid konvergens seriens summa.

o0

(a) Z lei 1 (b) Z klik (c) Z ﬁ (1p pa (a),2p var pa (b) och (c))
k=1 k=2 k=2

2. (Teori) (a) Vad menas med att en funktion f(x,y) &r differentierbar i en punkt (a,b)? (1p)

(b) Avgér huruvida gransvérdet
O
(@n)=00) 2 +yt
existerar. (2p)

(¢) Ar funktionen

differentierbar i origo? (2p)
3. Bestam samtliga stationdra punkter till funktionen
F(z,y) = 2yemtV +1
samt avgor deras karaktér. (5p)

4. (Teori) (a) Definiera begreppen (i) begrdnsad méngd, (ii) sluten méngd samt (iii) kompakt méngd i
R?. (3p)
(b) Antar funktionen f(z,y) = 2%y +y* —y? ett stérsta och ett minsta viirde under bivillkoret 23 —y* =
07 (2p)

5. (Teori) (a) Definiera begreppet supremum och infimum for en funktion f(z,y) av tva variabler. (1p)

(b) Betrakta funktionen
zly|
2 + [y

pa méingden D = {(x,y) € R?: 2 > 0, —2% < y < 2?}.

flz,y) =

Bestédm supremum och infimum fér f pa D. (4p)

(Teori)

(a) Definiera begreppen konvergent serie och generaliserad integral i odndligheten. (1p)

(b) Formulera och bevisa Cauchys integralkriterium. (3p)

(¢) Ge ett exempel pa en kontinuerlig funktion f sddan att den generaliserade integralen av f pa [1, c0)
ar divergent, medan > .-, f(k) ar konvergent. (1p)



